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Felvételi, 2025 szept.
- alapképzés, matematika Javitékulcs -

C. varians

A tételeket részletesen ki kell dolgozni. Hivatalbdl 10 pont jar. Munkaid6 3 éra.

I. Tétel (30 pont)

—_

Szémitsd ki a (b,),, mértani sorozat els6 hdrom tagjanak szorzatdt ha by = 5.

Megoldés: by = g, by = 5q@b1b2b3 = g -5 -bqg =125.

Oldd meg az e* + e% = 3 egyenletet!

Megoldés: t =¢*, 1> —3t+2=0,=2=In1=0, x =In2

. Adottak a vektorok: @ = —27 +(a—1) ?, v =(a—1) 7 + a?. Hatérozd meg az a

valés paramétert ha az @ és U vektorok merdlegesek!

Megoldas: U -7 =0, (—2)(a—1) + (a—1)a = (a—1)(a—2) = 0=a = 1 vagy a = 2.

Mi a valdsziniisége annak, hogy az A = {1, 2, 3,4, 5} halmazbdl, véletlenszertien kivéalasztott
n szamra teljesiiljon az 2" > 3n + 2 egyenldtlenség?

Megoldas: n =4 és n =5 igaz, tehat P = %

Szamitsd ki az OABa héromszog teriiletét ha O (0,0), A (—2,4), B(2,0)!
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Megoldas: T = %4 2=4

6. Oldd meg a sinx - cosz = % egyenletet ha = € [0,27).

Megoldas: sin2z =1, 2x = § + 2k, v = 7, %ﬂ

IT. Tétel (30 pont)

1. AdottazA:(2 2

11 ) € My (R) métrix.

(a) Szadmitsd ki az a valés szdmot amelyre A? = a - A.

Megoldas: a =3

(b) Szémitsd ki az (A — A")*** matrixokat, ahol A® az A métrix transzponaltjal

Megoldas: (A — A) = ( _01 (1) >, (A— AN = — (A — A = ( _01 (1) )

(c) Oldd meg a X® = A métrix egyenletet, X € M, (R)!

Megold4s: Keressiik a megolddst X = tA alakban. X° = t°A% = t°3%*A tehat
t°3* = 1, ahonnan t = 37%.

2. A valés szamok halmazéan értelmezzik az x x y = xy — v — y + 2 miiveletet.
(a) Igazold, hogy xxy = (z —1)(y— 1)+ 1, Va,y € R.

Megoldas: EllenoOrzés.

(b) Hatérozd meg azokat az = valds szamokat amelyre z % x < 5.
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Megoldds: 22 —2x +2 <5, v € [-1, 3]

(c) Szamitsd ki az 1™ * 2™ x ... % 2025" értéket, Vn € N.

Megoldas: 1x A =1VA = 1" *2"x...%2025" =

ITI. Tétel (30 pont)

1. Adott az f: R~ {-1} = R, f(z) = ;:1 fiiggvény.

(a) Szamitsd ki az f fiiggvény derivaltjat!

Megoldas: f'(x) = (x’ff)Q

(b) Hatarozd meg a fiiggvény monotonitasat és szélsdértékpontjait!
Megoldas: [ szig. csokkend ha x € (—oo,—1) U (=1,0), és f szig. novekvo ha
x € (0,00) . Tpin = 0.

(¢) Add meg az Im (f) fiiggvényértékek halmazat!

Megoldas: Im (f) = (—o00,0) U[1, +00)

(d) Hatérozd meg az f fliggvény aszimptotdit!

Megoldas: x = —1 fiiggdleges aszimptota. y = 0 vizszintes aszimptota —oo fele.
(e) Hatdrozd meg az f fliggvény grafikonjdhoz hizott érinté egyenletét, amely atmegy az
A(0,1) ponton!
Megoldas: (y—1)=0(zx—0) = y=1.
(f) Szédmitsd ki az
/1 (x4 1)° f'(z)dz
0

integralt!
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Megoldas: fol (z +1)° f/(x)dx = fol retdr = e*x

é—folexda::e—(e—l)zl



