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Sapientia Erdélyi Magyar Tudomanyegyetem
Marosvasarhelyi Kar

Felvételi, 2026 szeptember
- alapképzés, matematika tétel Javitdkulcs -

B. varians

A tételeket részletesen ki kell dolgozni. Hivatalbdl 10 pont jar. Munkaidé 3 ora.

I. Tétel (30 pont)

—_

. Adott az f : R

Szamitsd ki a (ay),~, szdmtani sorozat els6 tiz tagjanak Gsszegét ha ay =7, as = 4.

Megoldas. r:—%,alzg. Sw:al—i—...—i—alo:a1+...+a1+9r:10a1+45r:3—25

R, f(xz) = az — 1 figgvény, a € R. Milyen a értékre teljesiil az
1)

%
fla—2)=f(0)- f(1) feltétel?

Megoldas. a(a—2)—1=(—-1)(a—1), = a =2, illetve a = —1.
Oldd meg a val6s szamok halmazan a In (x 4+ 6) = In (z) + In (8 — ) egyenletet!

Megoldas. Feltételek: +6 > 0,2 > 0,8—z > 0,In(z +6) =In (2 (8 — 2)) = 2>~ Tz +6 =
0, =2 =12 =6.

. Hatarozd meg annak a valdszinliségét, hogy az egyjegyi természetes szamok halmazabodl

véletlenszertien kivdlasztott p szdmra teljesiiljon a 2P™ — 6 € [0, 1000] feltétel!

Megoldas. Osszes eset: 10, kedvezd esetek: p =2, ...,8,tehdt P = %

. Az Oy koordinata-rendszerben adottak az A(—6,7), B(9,—2) pontok. Ha M az AB
0

szakasz kozepe, igazold, hogy OM 1 AB, ahol O (0,0) az origd.

Megoldas. M(%,g), mag = I—g,mOM = g és a szorzatuk= —1, tehat az egyenesek
merolegesek.
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tn(3)

6. Igazold, hogy cos(%)sin(%)*sm(

=Y oon(Z) egész szam!

3

2

Megoldas. A tort értéke: % =2¢€Z
—L

I1. Tétel (30 pont)

1 a-1

1. Adott az A (a) = ( 80— 3 30— 9

) € My (R) métrix, a € R.

(a) Igazold, hogy 34 (3) —2A(2) = A(5).
, 12 11 (1 4\
Megoldas.3(6 7)—2(3 4>—(12 13)—A(5)

(b) Szamitsd ki a A(2) - (A (3) — I3) métrixot, ahol I az egység métrix.

esotis (53 ) ((67) = (0 7)) = (at )

(c) Hatédrozd meg az az X € My (R) matrixot amelyre 2X - A(2) — A(2) = A(6)

Megoldds. (2X — L) A(2) = A(6) = 2X = I, + A(6) - A(2)"" = (1 2 ) N

6 7
1 5 4 -1 10 4 A
<15 16)(—3 1)“( 12 2>’tehatX—( 61)

2. A valés szamok halmazan értelmezziik az x * y = xy — ”—;”’ + 3 miiveletet.
(a) Szamitsd ki az (—1) x 3 értéket!
Megoldés. (—1)*3=-3—-2+3=-1
(b) Hatérozd meg azokat az = valds szamokat amelyre z % 3 = 2.
Megoldas. 3x — IT% +3=2r =z =-3.
(c) Hatarozd meg azokat az (m,n) természetes szamparokat, amelyekre

(m —n) * (m+n) =m?
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Megoldés. m? —n? — 2 +3 = m? = m+n? = 3, aminek a (m, n) megoldésa: (3,0),

illetve (2, 1)
ITI. Tétel (30 pont)

Adott az f: D — R, f(x) = Qﬁi fiiggvény.

1. Hatérozd meg az f fliggvény maximalis értelmezési tartoményat!

Megoldas. D =R\ {0,—1}

2. Szamitsd ki a kovetkezd hatarértékeket:

L= lim f (2), Ly = lim £ (1), Ly = lim,  (2), Lo = lim,  (2),
Ls = ll)r_n f(x),Le = li_>m f(x)

Megoldas. L; = oo, Ly = 00,3 = —00,L4 = —00,L5 =0, Lg =0

3. Hatarozd meg az f fiiggvény aszimptotait!

Megoldas. Filiggoleges aszimpt: x = —1, x = 0. Vizszintes aszimpt: y = 0.

4. Igazold, hogy f (z) = &% — = H)Q és szamitsd ki a L7 = lim,, o0 Y _,_, f (k) hatdrértéket!

Megoldas. L; = lim, (1 — ﬁ) =1

5. Szamitsd ki a fiiggvény elsérendii derivaltjat!

2 /
Megoldas. f'(z) = —Z + (x+1)

6. Szamitsd ki az [ = f2 x)dx integralt!

Megoldds. 1= [} f(x)dr = [} (35 — ol ) dr = (<1 + 29)) = 4



